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2017届学科网高三数学跨越一本线精品
                问题三：椭圆、双曲线、抛物线与圆相结合问题                        
通过近几年各地高考试题可以发现,对圆的考查在逐渐加深,并与圆锥曲线相结合在一起命题,成为一个新的动向.与圆相关几何性质、最值问题、轨迹问题等都能与椭圆、双曲线和抛物线想结合可以呈现别具一格的新颖试题,为此,为了深入明确命题动向,本文总结如下.

一、圆与椭圆的结合点
1.1圆的几何性质与椭圆相联系
【例1】【2017届湖南师大附中高三上学期月考四】已知椭圆
[image: image1.wmf]C

的中心在原点,离心率为
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（1）求椭圆
[image: image6.wmf]C

的标准方程；
（2）如图,过椭圆
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的坐标；若不存在,请说明理由．
【分析】(1)由已知条件分别求出
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,代入求出椭圆的方程；(2)假设存在点
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方程,根据圆心
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到直线
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的距离为
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与点
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坐标之间的关系,同理求出
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与点
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坐标之间的关系,利用韦达定理求出
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的表达式,算出
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【解析】（1）设椭圆方程
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,半焦距为
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因为椭圆的右焦点是圆
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的圆心,则
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因为椭圆的离心率为
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（2）设点
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则直线
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因为圆心
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由此可知,
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因为点
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满足题设条件．
【点评】(1)处理直线与圆的弦长问题时多用几何法,即弦长的一半、弦心距、半径构成直角三角形．
(2)圆的切线问题的处理要抓住圆心到直线的距离等于半径,从而建立关系解决问题．
【小试牛刀】【2017届江西吉安一中高三上学期段考二】已知椭圆
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的坐标；若不存在,说明理由.

1.2 利用椭圆的性质判断直线与圆的位置关系
【例2】已知椭圆
[image: image97.wmf]C

：
[image: image98.wmf]22

24

xy

+=

.

（1）求椭圆
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的位置关系,并证明你的结论.

【分析】（1）把椭圆
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分别根据点到直线的距离公式求出圆心到直线的距离,与圆的半径比较,从而判断直线
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【解析】（1）由题意椭圆
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（2）直线
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【小试牛刀】【2015福建高考理18】已知椭圆
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且离心率
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(1)求椭圆
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(2)设直线
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为直径的圆的位置关系,并说明理由．
二、圆与双曲线的结合点
2.1 利用圆的性质解决双曲线的相关问题
由于双曲线具有渐近线,故[image: image169.png]Sk B 2B (ZXXK.COM)




渐近线与圆的位置关系便成为命题的常考点.圆本身所具有的几何性质在探索等量关系也经常考查,进而求解双曲线的几何性质,如离心率的求解.

【例3】已知点
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曲线
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的左焦点,离心率为e,过F且平行于双曲线渐近线的直线与圆
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【答案】D
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【点评】本题将双曲线的渐近线与圆的位置关系联系到一起,从而确定点P的坐标,进而建立等量关系求解双曲线的离心率.

【小试牛刀】【2017届河北武邑中学高三上学期调研四】已知双曲线
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2.2 圆的切线与双曲线相联系
【例4】已知双曲线
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【答案】C

【解析】设内切圆在
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【小试牛刀】已知点
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直线,在
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（1）求双曲线
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（2）过双曲线
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三、圆与抛物线的结合点
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【小试牛刀】【2017吉林长春五县上学期期末】已知点
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3.2 抛物线的性质与圆的相联系
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 【小试牛刀】已知抛物线C：
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【迁移运用】
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3．【2017届湖南长沙一中高三月考五】已知双曲线
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4．【2016届河南省郑州市一中高三上学期联考】如图,已知椭圆
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5．【2016届河南省郑州市一中高三上学期联考】已知抛物线
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7．【2017届湖南师大附中高三上学期月考三】如图,抛物线
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7．【2017学年吉林长春五县高二上学期期末】已知
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8．【2017届广西陆川县中学高三上学期二模】已知椭圆[image: image432.wmf]D
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9．【2017届湖南长沙雅礼中学高三月考四】已知椭圆
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若是,求出定值；若不是,说明理由. [来源:学科网]
10．【2017山东菏泽一中宏志部月考三】已知椭圆
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11．【2016-2017学年河北枣强中学高二12月月考】设椭圆
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12．【2017届甘肃肃南裕固族自治县一中高三12月月考】已知椭圆
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